
Âàòóòèí Â.À., Äüÿêîíîâà Å.Å.(Ìàòåìàòè÷åñêèé èíñòèòóò èì.
Â.À.Ñòåêëîâà ÐÀÍ, Ìîñêâà, Ðîññèÿ) Ðàçìåð ïîïóëÿöèè êðèòè÷åñêî-
ãî âåòâÿùåãîñÿ ïðîöåññà ñ áåñêîíå÷íîé äèñïåðñèåé â çîíå ìà-

ëûõ óêëîíåíèé.
Ðàññìàòðèâàåòñÿ âåòâÿùèéñÿ ïðîöåññ Ãàëüòîíà-Âàòñîíà Z(n), n ≥ 0, ñ

ïðîèçâîäÿùåé ôóíêöèåé f(s) := Esξ ÷èñëà ξ íåïîñðåäñòâåííûõ ïîòîìêîâ
îäíîé ÷àñòèöû. Ïóñòü

f0(s) = s è fn(s) = f(fn−1(s)), n = 1, 2, ....

Áóäåì ïðåäïîëàãàòü, ÷òî

Eξ = 1, f(s) = Esξ = s+ (1− s)1+α L(1− s), 0 ≤ s ≤ 1, (1)

ãäå α ∈ (0, 1) è L(z)� ìåäëåííî ìåíÿþùàÿñÿ ôóíêöèÿ ïðè z ↓ 0. Èçâåñòíî,
÷òî åñëè âûïîëíåíî óñëîâèå (1), òî

lim
n→∞

P ((1− fn(0))Z(n) ≤ x|Z(n) > 0, Z(0) = 1) =M(x),

ãäå M(x) � ñîáñòâåííîå íåâûðîæäåííîå ðàñïðåäåëåíèå, M(0) = 0 .
Òàêèì îáðàçîì, ïðè óñëîâèè íåâûðîæäåíèÿ ê ìîìåíòó n ðàçìåð ïîïó-

ëÿöèè êðèòè÷åñêîãî âåòâÿùåãîñÿ ïðîöåññà Ãàëüòîíà-Âàòîñíà â ýòîò ìî-
ìíåò èìååò ïîðÿäîê 1/(1− fn(0)).

Ïóñòü òåïåðü ϕ(n), n = 1, 2, ..., � äåòåðìèíèðîâàííàÿ ôóíêöèÿ òàêàÿ,
÷òî ïðè n→∞

ϕ(n)→∞ è ϕ(n) = o(n). (2)

Çàìåòèì, ÷òî â ýòîì ñëó÷àå 1− fn(0) = o(1− fϕ(n)(0)) ïðè n→∞.
Òàêèì îáðàçîì, ïðè óñëîâèè íåâûðîæäåíèÿ ê ìîìåíòó n çíà÷åíèÿ

ïîðÿäêà 1/(1 − fϕ(n)(0)) ÿâëÿþòñÿ äëÿ ñëó÷àéíîé âåëè÷èíû Z(n) íåòè-
ïè÷íûìè. Èìåííî òàêàÿ ñèòóàöèÿ è ðàññìàòðèâàåòñÿ â äîêëàäå.

Òî÷íåå, â ïðåäïîëîæåíèè, ÷òî âûïîëíåíû óñëîâèÿ (1) è (2), ìû îïè-
øåì êàê, â çàâèñèìîñòè îò ñîîîòíîøåíèÿ ìåæäó ïàðàìåòðàìè m < n,
ìåíÿåòñÿ ïðåäåë ðàñïåðåäåëåíèÿ ñîîòâåòñòâóþùèì îáðàçîì íîðìèðîâàí-
íîé ñëó÷àéíîé âåëè÷èíû Z(m) ïðè óñëîâèè

0 < Z(n) < 1/(1− fϕ(n)(0))

è n→∞.
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